NIJE POTREBNO PREPISIVATI — OVO SLUZI KAO POMOC U RIJESAVANJU ZADATAKA

TOCKE, PRAVCI I RAVNINE U PROSTORU

Prisjetimo se kako oznacavamo skupove tocaka u ravnini i prostoru:

tocke - A, B, C,...

duZine - AB, ED,

pravci i polupravci - a, b, ¢, p, g, AB, GH,...

geometrijski likovi - trokut AABC , Cetverokut EFGH,...

Ravnine ¢emo oznacavati malim gré¢kim slovima: 77, (X, ﬂ , ... 11 nekim tockama koje ju odreduju,

primjerice ravnina ABC.
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Tocke, pravce i ravnine u prostoru promatrat ¢emo na modelu kvadra ABCDEFGH. Upoznajmo osnovne

elemente kvadra.

Kvadar ima:
8 vrhova - to¢ke: A, B, C, D, E, F, G, H;

12 bridova - duzine: AB, AD, AE,BC,BF,CD,CG,DH,EF,FG,GH, HE;
6 strana - pravokutnici: ABCD, EFGH, BCGF, ADHE, ABFE i DCGH.

Svaka strana kvadra ima dvije dijagonale. Te dijagonale se nazivaju plosne dijagonale kvadra.

Kvadar ima i Cetiri prostorne dijagonale. To su duzine koje spajaju one vrhove kvadra koji ne leze na

istoj strani kvadra.



Tocke koje leze na istom pravcu zovu se kolinearne tocke.

Tocke koje ne leze na istom pravcu, tj. koje nisu kolinearne, nazivaju se nekolinearne tocke.
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Primjer 1. Tocke odreduju ravninu
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Ravnina ABCD se moze oznaciti kao ravnina ABC, ravnina BCD, ravnina ACD, ravnina ABD.

Svake tri tocke prostora koje ne pripadaju jednom pravcu, tj. nisu kolinearne, odreduju tocno jednu ravninu.



Primjer 2. Pravci odreduju ravninu

Pogledajmo na modelu kvadra ravninu ACG.

Pravac koji prolazi kroz dvije razliCite tocke neke ravnine lezi u toj ravnini, tj. pripada joj.
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Dakle, ravnina ACG odredena je primjerice, pravcima AC i EG ili pravcima AG i CE ili pravcima AG i EG.

Ravnina je odredena s:
o tri nekolinearne tocke
o dva razli¢ita pravca (koji su ili usporedni ili se sijeku)

o pravcem i tockom koja mu ne pripada.



MEDUSOBNI POLOZAJ DVAJU RAZLICITIH PRAVACA U PROSTORU:

Primjer 1. Pravci se sijeku

Pogledajmo na modelu kvadra dva pravca koji se sijeku.

Mozemo li odrediti jednu ravninu u kojoj se nalaze ta dva pravca?

RjeSenje:

Ta dva pravca nalaze se u

istoj ravnini, ravnini BCG.

Pravci a i b imaju jednu

zajednicku tocku - sjeciste S.

Dva pravca koji se sijeku

uvijek pripadaju jednoj ravnini. Pravci koji se sijeku imaju jednu

zajednicku tocku.

Primjer 2. Usporedni pravci

Pogledajmo na modelu kvadra dva usporedna pravca.

Postoji li ravnina koja sadrZi oba pravca?
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Dva usporedna pravca pripadaju jednoj ravnini. Usporedni

pravci nemaju zajednickih tocaka.



Primjer 3. Mimosmjerni pravci

Pogledajmo na modelu kvadra ova dva pravca.
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F u istoj ravnini?

Koliko zajednickih to¢aka imaju ta dva pravca? Nalaze li se oni

m

Ta dva pravca nemaju zajednickih toc¢aka, ali nisu ni usporedni.

Ne postoji ravnina u kojoj se nalaze oba pravca.
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; Takve pravce nazivamo mimosmjerni pravci ili

mimoilazni praveci.
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Medusobni polozaj dvaju razlicitih pravaca u prostoru:
1. Pravci se sijeku, imaju jednu zajednicku tocku;
2. Pravci suusporedni, nemaju zajednickih tocaka;

3. Pravci sumimosmjerni, nemaju zajednickih tocaka.



MEDUSOBNI POLOZAJ PRAVCA I RAVNINE U PROSTORU:

Primjer 1. Pravac leZi u ravnini

Pogledajmo na modelu kvadra pravac BG i ravninu BCG. Koliko zajednickih tocaka imaju?

o © Pravac i ravnina imaju beskona¢no mnogo zajednickih tocaka jer je svaka

|

i 2 tocka koja pripada pravcu ujedno pripada i ravnini. Kazemo da pravac
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I BG pripada ravnini BCG ili da pravac BG lezi u ravnini BCG.
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! Ako dvije tocke pravca pripadaju ravnini onda i cijeli pravac pripada toj

iD c ravnini, tj. pravac pripada ravnini.
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Primjer 2. Pravac probada ravninu

Pogledajmo na modelu kvadra pravac EF i ravninu BCG. Koliko zajednickih to¢aka imaju?
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Pravac EF i ravnina BCG imaju jednu zajednic¢ku toc¢ku - to¢ku F. Kazemo dapravac EF probada

ravninu BCG. Toc¢ku u kojoj pravac probada ravninu nazivamo probodiSte.

Ako pravac i ravnina imaju samo jednu zajedni¢ku to¢ku onda pravac probada ravninu. Tocku u kojoj pravac

probada ravninu nazivamo probodiste.



Primjer 3. Pravac usporedan s ravninom

Pogledajmo na modelu kvadra pravac AE i ravninu FGH. Koliko zajedni¢kih to¢aka imaju?
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RjeSenje:
1
./i / Pravac AE i ravnina FGH nemaju niti jednu zajednicku tocku.
T F

KaZemo da pravac AE i ravnina FGH usporedni.
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Medusobni polozaj pravca 1 ravnine u prostoru:
1. pravac leZi u ravnini, imaju beskona¢no mnogo zajednickih tocaka;
2. pravac probada ravninu, imaju jednu zajednicku tocku;

3. pravac i ravnina su usporedni, nemaju zajednickih tocaka.



MEDUSOBNI POLOZAJ DVIJU RAZLICITIH RAVNINA U PROSTORU:

Primjer 1. Ravnine se sijeku

Pogledajmo na slici ravnine ADH i ABD. U kakvom se poloZaju nalaze te dvije ravnine? Sto im je zajedni¢ko?

Rjesenje:
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Primjer 2. Usporedne ravnine
Pogledajmo na slici ravnine ADH i BCG. U kakvom se poloZaju nalaze te

dvije ravnine?

Rjesenje:

Ravnine ADH i BCG su usporedne, nemaju zajednickih tocaka.
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Medusobni polozaj dviju razli¢itih ravnina u prostoru:
1. ravnine se sijeku, imaju zajednicki jedan pravac, presjecnicu,

2. ravnine su usporedne, nemaju zajednickih tocaka.



